Priklady ke cviceni (01.12.2009)

Priklad 1: V systému podmnozin mnoziny A = {a,b, ¢, d, e} braném jako vekto-
rovy prostor nad Zs urcete

e nulovy vektor 0,
e opacény vektor —u k vektoru u = {b, d, e},

e vysledek linearni kombinaces=1-v+1-w+0-x+ 1.y,
kde v = {a,c, d}v W = {ba C}? X = {CL,b, dae} ay = {b,@},

e zdali lze zapsat vektor z = {a, b, e} jako linedrni kombinaci vektorti v, w, x
ay.

Priklad 2: Kolik prvkéi ma aritmeticky vektorovy prostor Zi? Kolik prvki
mé néjaky nejmensi a néjaky nejvétsi vlastni podprostor Z2? Vypiste prvky
nejmensiho podprostoru Z2, ktery obsahuje vektory (0,0,0,4)7,(2,4,3,2)T a
(1,2,4,3)7.

Priklad 3: Rozhodnéte, zdali je struktura ({0, 1,2,3,4,5},®,®) vektorovy pro-
stor nad télesem Zz, kdeuédv=u+v mod 6aa®u=a-u mod 6.

Priklad 4: Necht X je libovolna neprazdnd mnozina a (K, +, -) je téleso.
Ozna¢me KX mnozinu vSech zobrazeni f : X — K.

Definujme soudet @ na KX a souéin ® : K x K¥ — KX nésledovné:

(f@g)(x) = fz)+g(x), (@a© f)(z) =a- f(x).

a) Ukazte, ze (KX, ®,®) je vektorovy prostor.
b) Jaky vektorovy prostor ziskame, je-li X konecna?
c) Jaky vektorovy prostor ziskame, je-li X = N?

d) Jaky vektorovy prostor ziskdme, je-li K, X = R?

Priklad 5: Ukazte, ze pro libovolnou matici A fadu m x n nad télesem K plati,
ze jeji jadro Ker(A) je podprostorem K". Jadro Ker(A) je mnozina vSech FeSeni
soustavy Ax = 0.



