Matematicka analyza — cvi¢eni 14.10.2010

Vzorce

Uloha 1. S néasledujicimi vyrazy se budeme pii studiu analyzy ¢asto potkavat. Cemu se rovnaji?
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Suprema a infima

Uloha 2. Naleznéte priklad mnoziny, kterd mé supremum a nemd maximum. Existuje mnozina, ktera
ma maximum, ale neméa supremum?

Uloha 3. Naleznéte supremum, infimum, maximum a minimum pro nésledujici mnoziny, pokud existuji.
Mnozina N znaci pfirozena ¢isla bez nuly.

-1 1
A1{—n ;nGN}, Az{nJr ;nEN}, AS{L;W,WGN}-
n n n+m

By = {sinz; z €[0,2n]}, By = {sinz; 2 € (0,2m)}, Bs= {sinz; z € (0,m)}.

Ch :{nQ—m2; n,me[]\l}, Cy = {n2—m2; n,me[]\l,n>m}, Cs = {n2—m2

; n,m€N,n <m}.

Di={2""+3" neN}, Dy={2""+3"" nez}.
Ei={5" kez}, Ex={s"CVkicz)
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P = {cos mone D\I}, = {cos m neN sudé}, F3 = {cos T nEN liché}.

Uloha 4. Nechf A je neprazdna mnozina, x je jeji dolni zavora (Va € A,z < a) a y jeji horni zavora
(Va € A,y > a). Dokazte, ze © < y.

Uloha 5. Pro neprazdnou podmnozinu realnych éisel A ozna¢me (—A) mnozinu vSech opaénych realnych
Cisel:

(—A) ={z eR; —xz € A}.
Dokazte, ze inf A = —sup(—A) a sup A = —inf(—A).

Druhé odmocniny
Na zavér udélame néco zajimavéjsiho.
Uloha 6. Dokazte, 7e odmocnina z 12 je iracionalni.

Uloha 7. Dokazte pro libovolné pfirozené ¢islo, Ze odmocnina z néj je bud pfirozené, nebo iracionalni.
Hint: Zkusme postupovat podobné jako v diikkazu, Ze odmocnina ze dvou je iracionalni, pfedpokladejme,
7e je racionalni a naleznéme spor.



