Logické hricky a ulozky

Uloha 1. (Dva bratii) Princ na cesté k zdmku dorazil na rozcesti a nevi, kterou ze dvou cest mé zvolit.
Na rozcesti se nachazi chatr¢ a v ni jsou dva bratfi—jeden vzdy mluvi pravdu a druhy vzdy lze, ale princ
nevi ktery z nich je ktery. Stac¢i mu polozit jednu otazku jednomu z bratrii, aby zjistil, kterou cestou se
ma vydat?

Uloha 2. (Piskvorky) Moz#na vite, e pro piskvorky na ploSe 3 x 3 existuje neprohravajici strategie
pro oba hrd¢e—to znamend, %e pokud budou oba hraéi hrat bezchybné, hra skonéi remizou (klidné si
to zkuste dokézat). Pfilepme k hraci plose jedno dalsi poli¢ko v pravém dolnim rohu, viz obrazek. To
nam dava dvé nové moznosti, jak vyhrat—diagonalou do nové pridaného policka, nebo zabranim celého
spodniho Fadku (tady uz nestaci trojice, jsou potfeba vSechny ¢tyii). Dopadne takto modifikované hra
stejné jako predtim, nebo ma néktery z hract vyhravajici strategii?
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Uloha 3. (Pizza) Dva kamaradi Karel a Pepa si spoleéné koupili pizzu, kteréa je nafezana na 8 dilkd.
Dilky jsou vSak nafezané nerovnomeérné, viz obrazek, a proto neni snadné pizzu rozdeélit. Dohodli se na
nasledujicim postupu. Zacne Karel a vybere si libovolny dilek pizzy. Potom se ve vybirani stfidaji, ale
vzdy se musi zvolit jeden z dilkid sousedicich s uz vyjedenou oblasti. A samoziejmé oba se snaZzi ziskat
pizzy co nejvic. Dokazte, Ze existuje strategie, pti které Karel ziska alespon polovinu pizzy.

Tlustrativni ptiklad, pizza se nachazi nalevo, napravo jsou dilky ocislovany v poradi, v jakém si pizzu

volili (sedé dilky dostal Karel):

Uloha 4. (Nevérné manzelky) Bylo jedno mafidnské méstecko a tam zila velikd spousta mafidnti. Mafiani
méli manzelky a jak uz to tak byva, nékteré manzelky byly vérné a jiné ne. Zadny z mafidnt viak o své
manzelce nevi, zda je mu vérna ¢i ne. Na druhou stranu vi vSechno ostatni, tedy i o ostatnich mafidAnech
a vérnosti jejich manzelek.

Jednoho dne byla oslava, kde se jeden svobodny mafian opil a pfede vS§emi prohlésil: )V tomhle mésté
je alespon jedna nevérna manzelka.“ Ubéhlo 42 dni a vSechny nevérné manzelky byly najednou v poledne
obéseny na namésti. Kolik jich bylo a jak k tomu pfesné doslo?

Mafian nema jinou moznost jak zjistit, zda je jeho manzelka nevérna, nez pomoci vlastniho logického
uvazovani—nikdo mu to nemuze fict. Uvazovani mafiant funguje po dnech. Pokud kterykoliv mafian
zjisti, Ze jeho manzelka je nevérnd, nasledujiciho dne ji na ndmésti vefejné popravi (tedy vSichni mafidni
se 0 tom dozvédi). Na druhou stranu nikdy nepopravi manzelku, pokud si neni absolutné jisty, Ze je mu
nevérna. Vsichni mafidni uvazuji naprosto identicky a védi to o sobé.

Uloha 5. (Hofici dfim) V hoficim domé je skupina piatel. Chce se dostat za kazdou cenu ven, nebot
dim za 12 minut spadne. Musi probéhnout chodbou, ktera je celd v plamenech. Pokud skrz ni chce nékdo
projit, musi mit u sebe hasici pfistroj a plameny trochu krotit. Problém je, Ze pratelé maji jen jeden.
Chodbou mohou jit nardz maximalné dva lidé. Pak se nékdo musi vratit s pristrojem a mohou jit dalsi
dva.

Mezi prateli je jeden hasi¢, ktery se v plamenech pohybuje bézné, a tak dokaze chodbou probéhnout
béhem minuty. Jeho nejlepsi kamarad, taky docela korba, probéhne za dvé minuty. Déale je tam jeden
starsi pan, kterému to trva ¢tyfi minuty, a ozrala, ktery se bude chodbou motat pét minut. Pokud jde
dvojice, pohybuje se rychlosti pomalejsiho.



Jak budou postupovat, aby se dostali ven do 12 minut, nez dim spadne?

Uloha 6. (Topinky) Praktické tiloha z matfyzackého zivota. Jedna topinka se smazi étyii minuty—dvé
minuty z kazdé strany. Na panev se vejdou dva chleby vedle sebe. Za jak dlouho nejrychleji osmazite na
jedné panvi tii topinky? Cas potfebny na vyméiovani a obraceni topinek je zanedbatelny.

Uloha 7. (Kagenka) V rybni¢ku kruhového tvaru plave kacenka. Rada by odletéla pryé¢. Protoze méa
poranénou plovaci blanu, nemuze z hladiny jezera vzlétnout—musi nejprve doplavat na bifeh. Tam na
ni ale ¢ihé kocka, kterd se boji vody, ale po okraji rybnika se pohybuje ¢tytikrat vétsi rychlosti nez
kacenka plave. Existuje zptsob, jak mtZe kacenka kocce uplachnout, at se kocka pohybuje jakkoliv
chytte? Naptriklad pokud by se rozhodla hned plavat na druhy konec jezirka nez stoji kocka, utéct by
nedokéazala.

Uloha 8. (Loditky) Tii manzelské pary stoji na biehu feky, ale maji jenom jedinou lodicku, do které
se vejdou nejvyse dva lidé. Problém je, Ze vSichni manzelé jsou hrozné zarlivi. Proto nedovoli, aby jejich
manzelka byla ani chvilku o samoté s jinym muZem. Existuje zptisob, jak se mohou v8ichni dostat na
druhou stranu feky?

Uloha 9. (Bezpe¢na posta) Jeden pan chtél poslat svému pfiteli cennou véc. Proto se ji rozhodl za-
mknout do truhly. Oba maji spoustu zamkt, ale nemaji klice od zamku toho druhého. Do zamcené
truhly se nelze dostat jinak nez pomoci klice (naptiklad nejde truhlu rozbit). Samotné klice nelze posilat,
protoze by je nékdo mohl okopirovat. Existuje zpusob, jak lze cennost bezpecné poslat?

Poznamka na okraj: Reseni podobné tomuto se skutedné v pocitacovém svété pouziva.

Uloha 10. (Truhly) Byly tfi truhly, v jedné modré drahokamy, v druhé éervené a ve tieti zelené. Navic
na truhlach byly stitky, co je v které. Nékdo zlomyslné Stitky prohodil tak, Zze na zadné z truhel neni
Stitek spravné. Jaky nejmensi pocet truhel musim oteviit, abych umél stitky vratit zpatky?



