Diagram priubéhu rekurence

Prubéh rekurentné zadané posloupnosti
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s pocatky a; = 0.5 a a; = 1.25. Jako nékolik prvnich ¢lenu dostdvame zhruba:
a; = 0.5,ay = —4,a3 = 7.25,a4 = 5.31034, a5 ~ 5.05844, . ..

a; = ].25, a9 = 2, as = 357 ay ~ 457143, as ~ 490625, -

V obou pripadech je lim,,_., a, = 5, situace je naznac¢ena na diagramu rekurence.
Diagram rekurence obsahuje dvé vyznacené kiivky f(z) = 6 — g ay = x. V jejich
pruniku jsou mozni kandidati na limity L; = 1 a Ly = 5. Jednu aplikaci rekurence lze

graficky reprezentovat nasledovneé:

e Hodnotu a,, vyzna¢ime na piimce y = x jako bod (a, a).

e Spojime tuto hodnotu svisle s kiivkou f(x), do bodu (a,, f(a,)).

e Spojime tento bod vodorovné s y = x. To ptitadi novy bod (a1, ani1) = (f(an), f(am))
na piimce y = x.

Poznamenejme, Ze z tohoto diagramu lze vyc¢ist mnohé o chovéani rekurence. Napiiklad
muzeme snadno dokazat, ze pro libovolné a; € R je lim, .o a, = 5 s vyjimkou jediné
hodnoty a; = 1. Umi se také spocitat presné tvar pro n-ty clen
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jeji spravnost muzete zkusit dokazat indukei.



