Matematicka analyza 1 cviceni 17.10.2012

1 Suprema a infima

Uloha 1. Naleznéte priklad mnoziny, kterda mé supremum a nemd maximum. Existuje mnozina,
kterd ma maximum, ale nema supremum?

Uloha 2. Naleznéte supremum, infimum, maximum a minimum pro nasledujici mnoziny, pokud
existuji. Mnozina N znaéci pfirozend ¢isla bez nuly.

-1 1
Alz{n ;nEN}, AQZ{n+ ;nEN}, Agz{n;n,mEN}.
n n n—+m

By = {sinx; x € [0, 27r]}, By = {sinx; T € (0,27r)}, B3y = {sinx; T € (0,7r)}.

a)

Ch = {n2—m2; n,mEN}, Cy = {nQ—mQ; n,mGN,n>m},

C3 = {n2 —m?% n,meN,n< m}
Dy ={2""+3" neN}, Dy={2"+3" neZ}.
Ei={s" kez), BE={s"CV;kiez}.

n—+1 n—+1

Flz{cos T, nEN}, ng{cos 5 nENsudé},

n—+1

Fs3 = {cos m neN liché} .
Uloha 3. Necht A je neprazdné mnozina, z je jeji dolnf zavora (Va € A,z < a) a y jeji horni
zavora (Va € A,y > a). Dokazte, ze z < y.

Uloha 4. Pro neprazdnou podmnozinu redlnych ¢isel A oznaé¢me (—A) mnozinu vsech opa¢énych
realnych ¢isel:

(—A) ={z eR; —x € A}.
Rozhodnéte, jak vypada sup(—A) a inf(—A).

Uloha 5. Dokazte nasledujici vétu. Méjme nekone¢nou posloupnost neprazdnych vnotenych
intervalu
LD 2D2I3D---.

Tedy necht I, = [ax, bg], pak plati a1 < ag < --- < by < by. Dokazte, ze [\~ Iy je neprézdny
interval I a urcete, jak vypada. Plati tato véta i na mnoziné racionalnich ¢isel?



