Matematicka analyza 1 cviceni 12.12.2012

1 Limity funkci obecné

Uloha 1. Jaka je definice limity funkce v bodé a? Jaka je definice spojitosti v bodé a? Jaky je
vztah mezi limitou a spojitosti?

Pr1i pocitani limit bychom méli postupovat podobné jako u limit posloupnosti. Nejprve tam
zkusit dosadit, pokud dostaneme uréity vyraz a je funkce v daném bodé spojita (to vétsinou
bude), mame vysledek. V piipadé neur¢itého vyrazu postupujeme podobné jako u limit posloup-
nosti, potfebujeme vyraz zjednodusit (s vyuzitim aritmetiky limit, véty o limité slozené funkce,
véty o policajtech, ...).

Vétsina rozumnych funkei, které zname, je spojitych v kazdém bodé defini¢niho oboru, na-
priklad to spliuji funkce

", Vx, sin z, cos T, e’, log .
Nespojité funkce jsou obecné dost divné.

Uloha 2. Dokazte, ze Dirichletova funkce (charakteristicka funkce Q)

{1, pokud z € Q,

€Tr) =
xe(®) =4 jinak.

je nespojita v kazdém bodé z € R.

Nasledujici limity jsou dulezité a budeme je casto pouzivat:
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Uloha 3. Spoctéte:
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Uloha 4. Spoététe limity v zavislosti na parametrech:
m _ 1 24 ... no_
limx , kde n,m € N, limm+x R n’ kde n € N.
z—1 ™ — 1 z—1 x—1
Uloha 5. Chytrou tipravou vypoctéte:
. 2100 — 22 + 1
:c1—>rnl $50 — 2z +1 '
Uloha 6. Zjistéte, kde jsou nasledujici funkce definované:
23+ 622 + 11z + 6 22+ 5246
flx) = 5 v 9@ =
4+ 3x + 2 T4+ 2x

Je mozné funkce f a g v ostatnich bodech spojité dodefinovat?



