Matematicka analyza 2 cviceni 7.3.2013

1 Obecny postup
P1i vysSetfovani pribéhu funkce zjistime postupné:

1
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(1) Defini¢ni obor funkce.

(2)

(3) Kde je funkce nulova, kladnd, zaporna.
(4)

(5)

Zda je funkce suda, liché, periodicka.

4
5) Limity (pfip. jednostranné) v krajnich bodech defini¢niho oboru (to muze byt i +00) a v
bodech nespojitosti, pokud existuji.

Spojitost v bodech defini¢niho oboru.

(6) Asymptoty v oo a v —00, odsud jiz mizeme zhruba odhadnout pribéh funkce. Pro pfipome-
nuti, pfimka ax+b = 0 je asymptotou funkce f u +oo, pokud lim,_, 1 f(z)— (az+b) = 0.
Koeficienty a a b muzeme spocitat postupné:

x
lim MZCLER a lim f(z)—ax=>beR

r—+oo g r—r+o00

Pokud néktera z limit neexistuje, potom funkce v +o0o asymptotu nema.
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(7) Pro zpfesnéni spocteme:
(8)
(9) Maximalni intervaly, na nichz je funkce monotonni.
10)
)

Existenci a hodnotu oboustranné derivace, resp. jednostrannych derivaci.

(10) Lokalni a globalni extrémy.
(11) Druhou derivaci a odsud maximalni intervaly, na nichz je funkce konkévni resp. konvexni,
inflexni body.

(12) Nakonec nakreslime graf funkce a ur¢ime jeji obor hodnot.
Pozndmka. Druhou derivaci neni nutné zjistovat vzdy, obcas lze konvexitu/konkavitu zjistovat

jinak: Funkce f je na intervalu J konvexni, pokud je f’ na J rostouci, a konkévni pokud je f’
klesajici.

2 Piiklady

VysetTete nasledujici funkce:

Uloha 1. Polynomy:

fi(z) = 2% — 24, fo(z) = —2® — 22% + 2 + 2.
Uloha 2. Racionalni funkce:
1 _(z-D(=z+2) _ (z—1)3 B
fl(x)_ 1_1:2’ fg(l‘)— ($+1)(l’—2)7 fg(fE)— (IE+1)2’ f4(x)_x+x

Uloha 3. S absolutni hodnotou:

3 2 pro xz =1,

f1(a:)=x+2+m, fa(z) = { |14-2z] 41
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Uloha 4. S goniometrickymi funkcemi:
fi(xz) =z +sinwz, fa(x) = |sinz| + cos 2x.
Uloha 5. Exponencialy:
fi(z) =¢€" —x, fo(x) = 2", fa(x) = 21/,



